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Jèma 1 : Na lujoÔn oi parak�tw SDE a' t�xhc:
(i) yy′ = (y2 + 1)(2x+ 1) (1 m.) (ii) y′ + (1 + 2x)y = e−x

2

. (1,5 m.)

Jèma 2 : Na lujoÔn oi parak�tw grammikèc SDE b' t�xhc:

(i)

y′′ + y =
sinx

cos2 x

[Upìdeixh: BreÐte eidik  lÔsh me th mèjodo Lagrange.] (2 m.)

(ii)
y′′ − 3y′ + 2y = xe2x

[Upìdeixh: Anazht ste eidik  lÔsh thc morf c ym(x) = (Ax2 +Bx)e2x,
A,B ∈ R.]

(1,5 m.)

Jèma 3 : E�n z = f(x, y) kai

x = eu cosw, y = eu sinw,

na deÐxete ìti
z2u + z2w = (x2 + y2)(f 2

x + f 2
y ).

(1,5 m.)
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Jèma 4 : Na breÐte thn exÐswsh tou efaptìmenou epipèdou thc epif�neiac

S : x4 + y4 + z4 = 3xyz

sto shmeÐo M0(1, 1, 1). (1 m.)

Jèma 5 : Na melet sete th sun�rthsh

f(x, y) = x3 + y3 − 3x − 12y

wc proc ta topik� akrìtata kai ta sagmatik� shmeÐa. (1,5 m.)

Jèma 6 :

(i) Na upologÐsete to diplì olokl rwma

∫ ∫
D

(x + y)dxdy, ìpou D to

parallhlìgrammo pou fr�ssetai apì tic eujeÐec

x+ y = 1, x+ y = 2, x = 0, x = 1.

(1,5 m.)

(ii) Na upologÐsete to diplì olokl rwma

∫ ∫
D

ex
2+y2dxdy, ìpou D

to qwrÐo pou brÐsketai sto a' tetarthmìrio kai fr�ssetai apì ton kÔklo
x2 + y2 = 1, thn eujeÐa y = x kai to jetikì hmi�xona Ox.

[Upìdeixh: Na qrhsimopoi sete polikèc suntetagmènec.] (1,5 m.)
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